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Nyilvanos kulcsu rendszerek

A kommunikacié alapmodellje:

Anna készit egy e,d kulcspart.

d-t titokban tartja, e-t nyilvanossagra hozza.

Ha Berci Uzenni akar Annanak, akkor Anna (e) nyilvanos kulcsat hasznalja.

c=E(e , m) alapjan c-t csak Anna tudja visszafejteni, m = D(d,c) alkalmazasaval.
Ha mas is Uzenni kivan Annanak, akkor hasznalhatja az 6 nyilvanos (e) kulcsat.

ke whe

A rendszer biztonsagos a visszafejtés szempontjabdl, de Anna soha sem lehet biztos, hogy Berci
kuldte az Gzenetet, hiszen a nyilvanos (e) kulcsot barki hasznalhatja.

RSA algoritmus

Rivest, Shanir, Adleman (1977), az algoritmus a hatvanyozason és a modulé (maradékos osztas)
muveleten alapul. Ha kdvetkezd egyenlet teljesil:

$$ T~ {ed} \mod{N} =T $$

Akkor az egyenletet szét lehet valasztani két részre, ahol az els6 egyenlet kddol, a masodik dekddol:
$$ T ~{e} \mod{N} = C $$ $$ C " {d} \mod{N} =T $$

Sajnos ez az 6sszefliggés, nem fog makodni tetszéleges e, d, N szamharmasokra. Probaljuk
meghatdarozni milyen feltételek szikségesek?

Alaptétel

Akarmennyire hihetetlen, de a kovetkez6 dsszefliggést még az ékori gorégok is ismerték:

\( T*{N-1} \mod {N} = 1) egyenlet egész szamokra abban az esetben teljesil, ha\( N > T\) és \( N
\) primszam.

megjegyzés: primek azok a pozitiv egész szamok, amelyeknek nincsen (1-nél kiilonb6z6) egész
osztéjuk, pl. 1, 2, 3,5, 7, 11, 13, 19, stb...

Az alapotlet szerint az egyenlet ekvivalens atalakitasokkal a fenti alakra hozhaté a kdvetkezdképpen:
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Az \(f(N)\) jel6lje azt, hogy \(N\)-nek hany relativ primje van. pl: \( f(9) = 6 \) mivel 9 relativ primjei
sorban a (1,2,4,5,7,8), a 6 nem az, mert a 3 tobbszorose.

Erdekes megfigyelni, hogy primszadmok esetén nem kell szamolnunk, pl: \( f(11) = 10), mivel
(1,2,3,4,5,6,7,8,9,10) nem lesz olyan nala kisebb szam ami osztéja, mivel 11 prim szam!

Ezért felirhatd az altalanos: \( f(N) + 1 = N'\) 6sszefliggés. Tehat:
$$ T ~{f(N)} \mod{N} =1, $$

mivel \( N - 1 = f(N) \) 6sszefliggés behelyettesithetd. Ha a hatvanyozas kitevdjét beszorozzuk egy
konstanssal, akkor a modulé mdvelet nem valtozik, a maradék akkor is ugyanannyi lesz:

$$ T ~{K\cdot f(N)} \mod{N} = 1. $%

Ez a Iépés biztositja, hogy végtelen kulcs lehet, mivel “barmilyen” K-t alkalmazhatunk (K tetszéleges
egész szam). Most pedig szorozzuk be T-vel mindkét oldalt:

$$ T ~{K\cdot f(N) + 1} \mod{N} =T. $$

ha K-t Ugy valasztjuk meg, hogy a \(K \cdot f(N) + 1\) felbonthatd legyen két egész szdm szorzatara,
akkor megkapjuk e, d kulcsokat. Hogy ne kelljen prébalgatni, ezért egy egzakt médszer is létezik,
amit majd késdébb részletezlink.
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